Exercicios de Provas Nacionais

Probabilidades — Composicoes (P. Condicionada)

Uma turma do 12.° ano & constituida por vinte e cinco alunos (quinze raparigas e dez
rapazes). Nessa turma, vai ser escolhida uma comissédo para organizar uma viagem de
finalistas.
A comissdo sera formada por trés pessoas: um presidente, um tesoureiro e um
responsavel pelas relagées plblicas.
Suponha que a escolha dos trés elementos vai ser feita por sorteio, da
seguinte forma:
Cada aluno escreve o seu nome numa folha de papel. As vinte e cinco
folhas sao dobradas e introduzidas num saco. Em seguida, retiram-se do
saco, sucessivamente, trés folhas de papel. O primeiro nome a sair
corresponde ao do presidente, o segundo, ao do tesoureiro, e o terceiro,
ao do responsavel pelas relagdes publicas.
Sejam A, B e C' os acontecimentos:
A: «o presidente é uma rapariga»;
B: «o tesoureiro é uma rapariga»;

(C': «a comissao é formada sé por raparigas».

Indique o valor da probabilidade condicionada P(C'|(A N B)) e, numa

pequena composi¢ao, com cerca de dez linhas, justifique a sua resposta.

Nota: Ndo apligue a formula da probabilidade condicionada. O valor
pedido devera resultar exclusivamente da interpretagao de
P(C|(AnN B)), no contexto do problema.

2001 — 22 Fase

Um baralho de cartas completo & constituido por cinquenta e duas cartas, repartidas por
quatro naipes de treze cartas cada: Espadas, Copas, Ouros e Paus. Cada naipe tem trés
figuras: Rei, Dama e Valete.

De um baralho completo extraem-se ao acaso, sucessivamente e sem reposi¢ao,
duas cartas. Sejam F,, (y e F, os acontecimentos:

F)\: sair Espadas na primeira extracgdo;,
C,: sair Copas na segunda extracgéo;
F: sair uma figura na segunda extracgdo.

Sem utilizar a férmula da probabilidade condicionada, indique o valor de
P((FzﬂCg)lEl), Numa pequena composigdo, com cerca de dez linhas,
explicite o raciocinio que efectuou. O valor pedido devera resultar apenas da
interpretacédo do significado de P((Fg ﬂCg)|E1), no contexto da situagio
descrita.

2002 — 22 Fase
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Considere duas caixas: caixa A e caixa B.
A caixa A contém duas bolas verdes e cinco bolas amarelas.

A caixa B contém seis bolas verdes e uma bola amarela.

Lanca-se um dado equilibrado, com as faces numeradas de 1 a 6.
Se sair face 1, tira-se, ao acaso, uma bola da caixa A.

Caso contrario, tira-se, ao acaso, uma bola da caixa B.

Considere os acontecimentos:
X : Sair face par no langamento do dado

Y : Sair bola verde

Sem aplicar a férmula da probabilidade condicionada, indique o valor de P(Y'|X) e, numa

pequena composigdo (cinco a dez linhas), justifique a sua resposta.

Nota: comece por indicar o significado de P (Y| X'), no contexto da situac&o descrita.

2003 —12 Fase, 12 Chamada

De uma caixa com dez bolas brancas e algumas bolas pretas, extraem-se sucessivamente, e
ao acaso, duas bolas, ndo repondo a primeira bola extraida, antes de retirar a segunda.
Considere os acontecimentos:

A: «a primeira bola extraida é pretay,

B: «a segunda bola extraida é branca».

Sabe-se que P(B|A) = l} (P (B |A) designa probabilidade de I3, se A)

Quantas bolas pretas estdo inicialmente na caixa? Numa pequena composigéo, justifique a
sua resposta, comecando por explicar o significado de P(B]A), no contexto da situacao
descrita.

2006 — 12 Fase

Numa sala de Tempos Livres, a distribuicdo dos alunos por idades e sexo € a seguinte:

5 anos | 6 anos | 7 anos
Rapaz 1 5 2
Rapariga 3 5 7

Escolhe-se um aluno ao acaso.
Sejam A e B os acontecimentos:

A: «o aluno tem 7 anos»;
B: «o aluno é rapaz».

Indique, justificando, o valor da probabilidade condicionada P (B|A). Apresente o
resultado na forma de fraccgéao irredutivel.

Nota: no caso de utilizar a férmula da probabilidade condicionada, explicite os valores
das duas probabilidades envolvidas nessa férmula.

2006 — 22 Fase
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Uma caixa contém bolas, indistinguiveis ao tacto, numeradas de 1 a 20. As bolas numeradas de 1 a 10
tém cor verde, e as bolas numeradas de 11 a 2() tém cor amarela.

Considere a experiéncia aleatéria que consiste em retirar, sucessivamente, duas bolas da caixa, nao
repondo a primeira bola retirada, e em registar a cor das bolas retiradas.

Na mesma experiéncia aleatéria, considere os acontecimentos:
A: «A1.2bola retirada é verde.»
B: «A 2.2 bola retirada é amarela.»

C. «O numero da 2.7 bola retirada & par.»

Qual é o valor da probabilidade condicionada ’((B M C) | A)?

A resposta correcta a esta questdo é P((B N ()| A) = 1—: :

]

Numa pequena composicdo, sem utilizar a formula da probabilidade condicionada, explique o
valor dado, comegando por interpretar o significado de /°((B N C')| A), no contexto da situagdo
descrita e fazendo referéncia:

« a Regra de Laplace;

* ao numero de casos possiveis;
« ao numero de casos favoraveis.

2009 — 12 Fase

Uma caixa, que designamos por caixa 1, contém duas bolas pretas e trés bolas verdes.
Uma segunda caixa, que designamos por caixa 2, contém duas bolas pretas e uma bola
verde.

Considere agora que, tendo as duas caixas a sua constituicdo inicial, se realiza a

seguinte experiéncia:

* ao acaso, retiram-se simultaneamente trés bolas da caixa 1 e colocam-se na
caixa 2;

* em seguida, novamente ao acaso, retiram-se simultaneamente duas bolas da
caixa 2.

Sejam os acontecimentos:
A: «as trés bolas retiradas da caixa 1 sdo da mesma cor»:
B: «as duas bolas retiradas da caixa 2 s3o de cores diferentes».

Sem utilizar a formula da probabilidade condicionada, determine o valor de
P(B|A), apresentando o seu valor na forma de fraccdo irredutivel. Numa
pequena composicdo, explique o raciocinio que efectuou. O valor pedido devera
resultar da interpretacdo do significado de P(B 1) no contexto do problema,
significado esse que devera comegar por explicar.

2005/2006 — 1° Teste Intermédio
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Um saco contém dez bolas.
Quatro bolas estao numeradas com o nimero 1, cinco com o nimero 2 e uma com o
numero 3.

Considere, uma vez mais, o saco com a sua constituicio inicial.

Tira-se, ao acaso, uma bola do saco, observa-se o nimero e repée-se a bola no
saco juntamente com mais dez bolas com 0 mesmo numero.

Seguidamente, tira-se, ao acaso, uma segunda bola do saco.

Sejam A e B os acontecimentos:

A: «sair bola com o niumero 1 na primeira extracgdo»

B: «sair bola com o nimero 1 na segunda extrac¢do»

Sem aplicar a formula da probabilidade condicionada, indique, na forma de fraccao,
o valor de P(B|A). Numa pequena composicdo, expligue o seu raciocinio,
comecando por referir o significado de P(B|A), no contexto da situacdo descrita.

2006/2007 — 1° Teste Intermédio

Um saco contém onze bolas, numeradas de 1 a 11.

Ao acaso, tiram-se, sucessivamente e sem reposicao, duas bolas do saco.
Sejam A e B os acontecimentos:

A : «o numero da primeira bola retirada é par»

B : «o numero da segunda bola retirada & par»

Indique o valor de P(B|H), na forma de fraccao irredutivel, sem utilizar a férmula

da probabilidade condicionada.

A) no

Justifique a sua resposta, comecando por explicar o significado de P(B

contexto da situacao descrita.

2008/2009 — 2° Teste Intermédio
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