Prova final de Matematica - 3.° ciclo (2005, 2.2 chamada) @

Proposta de resolucido

1. Analisando cada uma das afirmagdes, confrontando com a observagao do gréfico, temos que:
e Observando o eixo vertical, podemos verificar que a segunda parte do percurso corresponde a uma
distancia percorrida menor que a primeira parte, pelo que a afirmacao é falsa.

e Observando a parte do grafico correspondente a segunda parte do percurso, podemos verificar que,
por comparagao com a primeira parte, foi percorrida uma distdncia menor em mais tempo, ou seja,
deslocou-se mais depressa na primeira parte do percurso. Assim podemos concluir que a segunda
parte do percurso foi feita a andar e corresponde a uma menor distancia percorrida, pelo que a
afirmacao ¢ falsa.

e Como a primeira parte do percurso foi feita a correr, observando o eixo horizontal, podemos verificar
que a primeira parte do percurso corresponde a um periodo de tempo menor que a segunda parte,
pelo que a afirmagéo é falsa.

e Como a primeira parte do percurso foi feita a correr (porque se deslocou mais depressa), e a segunda
parte foi feita a andar (porque se deslocou mais devagar), a afirmagao é verdadeira.

Resposta: Opgao A Ana iniciou o percurso a correr e terminou-o a andar.

2.1. Como o perimetro do tridngulo [ABC] é
Papc)=AB+AC +BC = V20 +5+5=v20 + 10
E /20 ~ 4,47, entdo temos que Plapc) = 4,47 + 10 =~ 14,47

Assim, 14,4 < Piapc) < 14,5, ou seja um valor aproximado por defeito do perfmetro do tridngulo
[ABC], a menos de 0,1, é 14,4 e o valor aproximado por excesso, a menos de 0,1, é 14,5



B Joer, C/
2.2. Considerando o transformado do segmento de reta [BC] “‘B
obtido por meio de uma rotagao de centro em A e amplitude 1
90°, obtemos o segmento de reta [B’C’] paralelo ao eixo dos 3
xx (como se pode observar na figura ao lado). A
0 fx:
Resposta: Opgao ... paralelo ao eixo dos zx ;
C
3.
3.1. Identificando o ponto do gréfico corres- 90
pondente ao indice 5 de radiagao solar 80 \
ultravioleta, e observando o tempo correspon- \
dente, podemos verificar que a Ana minutos 70 \
pode ter a pele diretamente exposta ao sol, 8 g \
sem ficar com eritema durante 40 minutos. El =0
g
D - R P SO S
3.2. Considerando a relagdo t = —, temos que no g @ ¢ A
caso da Ana, e por exemplo considerando o E» 30 \\\
indice 5 e o tempo correspondente (40), pode- 20 —
mos determinar o valor da constante D: :
10

D
40=" < 40x5=D < 200=D : >
5 1 2 3 4@6 7 8 9 10

Indice i de radiagao solar ultravioleta

Assim, recorrendo & tabela, temos que a cor do cabelo da Ana, ou seja a cor do cabelo correspondente
ao valor 200 para a constante D é ”Ruivo”.

4. Como o pai da Ana recebe uma quantia fixa de 200 euros por més, para mais do que 1500 euros, quantia
que ele terd que conseguir na percentagem das vendas é:

1500 — 200 = 1300 euros

Como ele recebe 12% do preco de cada computador e o preco é de 600 euros, entao, por cada computador
vendido, o valor que recebe é:

12
600 x 100 = 600 x 0,12 = 72 euros
Assim, para conseguir atingir 1300 euros em partes de 72 euros, o nimero de partes é:
1300

——— =~ 18,06
72 ’

Assim, temos que, o nimero de computadores que o pai da Ana deve vender num més, para receber no
minimo 1500 euros, deve ser superior a 18 computadores, ou seja, deve vender 19 computadores.

5.1. Como cada face tem a mesma probabilidade de sair em qualquer lancamento de um dado equilibrado,
no terceiro lancamento desta série de langamentos (como em qualquer outro langamento) a face com

o simbolo 0 tem igual probabilidade de sair - a sua ocorréncia nao é mais provavel.
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5.2.

6.1.

6.2.

©

K ¢

Identificando as posigoes relativas dos simbolos , e , nas planificagoes apresentadas
e nas figuras, podemos verificar que:

i

e As faces com os simbolos e , na Figura 1, sao faces adjacentes, e nas Planificacoes
B e D sao faces opostas, pelo que, estas planificagdes nao representam o dado das figuras.

g

e As faces com os simbolos e , na Figura 2, sao faces adjacentes, e na Planificacao C
sao faces opostas, pelo que, esta planificacao nao representa o dado das figuras.

Desta forma, de entre as planificagoes apresentadas, a tinica que pode representar o dado das figuras
é a Planificacao A.

Resposta: Opgao Planificagdo A

Como o degrau é um prisma triangular reto, podemos considerar o triangulo retangulo em que um
angulo agudo tem amplitude 17°, e relativamente a este angulo a medida do cateto oposto é a altura,
a, do degrau, e ainda a medida do cateto adjacente é 5.

Assim, recorrendo a definigao de tangente de um angulo, temos que:
tg17°:§ o 5xtgll® =a
Como tg 17° =~ 0,3057, arredondando o resultado as décimas, a altura do degrau é:

a~5x0,3057 ~ 1,5 m

Podemos determinar o volume do espigueiro como a soma dos volumes de um prisma retangular e
de um prisma triangular.

Desta forma, temos que o volume do prisma retangular,
em metros cubicos, é:

Ver =5 % 0,8 x 3,7 = 14,8 m3

Para calcular o volume do prisma triangular, devemos
calcular previamente a area da base.
Como a base é um triangulo is6sceles, podemos calcu-

lar a altura (h), decompondo o tridngulo isésceles em 3,7
dois triangulos retangulos, cujo comprimento da hipo- 5 0.8

tenusa ¢ 0,5 m e de um dos catetos é 0,4 m. —

Assim, recorrendo ao Teorema de Pitdgoras, temos

que:

h?4+04%=05% < h?2+0,16 =0,25 < h?=0,25—-0,16 < h%>=0,09 = h=+/0,09 & h=03

Desta forma, temos que o volume do prisma triangular, em metros ciibicos, é:
0,8 x 0,3
2

Pelo que o volume do espigueiro, em metros cubicos, é:

Vpr = Apase X altura = x5=0,6 m®

Vvespigueiro =Vpr + Vpr = 1478 40,6 = 15,4 m3

mat.absolutamente.net


http://mat.absolutamente.net/joomla/index.php/recursos/exames-e-testes-intermedios/3-ciclo#2005

7.1. Organizando todas as escolhas possiveis que as duas amigas podem fazer, com recurso a uma tabela,

temos:
Ana
Queijo Fiambre Presunto
amiga
Queijo QQ QF QP
Fiambre FQ FF FP
Presunto PQ PF PP

Assim, é possivel verificar que existem 9 escolhas possiveis das duas amigas, (ou seja 9 casos possiveis),
e que apenas uma delas corresponde a que ambas escolham sanduiches de queijo (ou seja 1 caso
favoravel).

Assim, recorrendo a Regra de Laplace, temos que a probabilidade de ambas escolherem uma sanduiche
de queijo, é:

p=§

7.2. Como sabemos que a Ana comprou, no bar da escola, mais trés sanduiches do que sumos, a equagao
x = y + 3 indicia que x designa o numero de sanduiches comprados pela Ana, e y é o nimero de
sumos igualmente comprados pela Ana.

Assim, como cada sanduiche custa 0,80 €, = sanduiches custam, em euros, x x 0,80, ou mais sim-
plesmente 0,8z

Da mesma forma, como cada sumo custa 0,30 €, y sumos, custam 0,3y

Como no total pagou 4,60 €, a soma do custo das x sanduiches e dos y sumos é igual a 4,6, pelo que
uma equagao do 1.° grau que permite completar o sistema, de modo que traduza o problema, é

0,8z + 0,3y = 4,6

8.1. Como o segmento de reta [AC] é um didmetro, entéo:

AC = 180°

Como o angulo CAB é o angulo inscrito relativo ao arco C'B, a amplitude do arco é o dobro da
amplitude do angulo:

CB=2xCAB=2xO0AB =2 x 30 = 60°
E a amplitude do arco AB ¢ a diferenga das amplitudes dos arcos AC e BC:

AB = AC — BC = 180 — 60 = 120°

8.2. Como a reta é tangente a circunferéncia no ponto A, é perpendicular ao didmetro [AD], ou seja, o
angulo CAD é reto. . A .
Assim, como os angulos CAB e BAD sao complementares, ou seja CAB + BAD = CAD, temos
que:
30+ BAD =90 & BAD =90-30 & BAD =60°
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9.1. Como —— = —2,33, representando na reta real o intervalo [—;3 {, temos:
3 -2 -1 o 1 2 3 4 o

Assim, verificando que, como o intervalo é aberto no limite superior, 3 ¢ |— 3 ,3 |, vem que o conjuntos

a o . . 7 a
dos numeros inteiros relativos que pertencem ao intervalo [—3,3 , €

{-2,-1,0,1,2}

9.2. Como 7 = 3,14, representando o conjunto os dois intervalos na reta real, temos:

I

—3-2-2 -1 0 1 2 3

7 7
Assim temos que | — 2,71] U {—373 { = [—3,7r}

10. Escrevendo a equagdo na férmula candnica, e usando a férmula resolvente, vem:

?=24-2) & 2?=8-2r © 2> +22-8=0 &

—24 /22 —4(1)(- —24/ —
(1)(—8) P 2+ 4+ 32 - oo 24 /36 -
2 2
—2+6 —2-6 4 -8

V= 5 ®x=§\/x=7®x=2\/x=—4

C.8.={-4.2}
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11. Como os segmentos [BF] e [DH]| sao ambos didmetros da circunferéncia, temos que:

BF =DH

A
Como o octogono é regular, os arcos definidos por dois vértices
. A . . B H
consecutivos tém a mesma amplitude. Calculando a amplitude do N y
arco BC (por exemplo), temos que: Sy P
~. 360 .
BU="g =4 C & G
E assim, os arcos definidos por vértices consecutivos do qua- ,/, \\\
drilateros, também tém a mesma amplitude. Calculando a am- s AN
. 4 N
plitude do arco BD (por exemplo), temos que: a S
D F
BD =BC+CD =2x BC =2 x45=90° E

Desta forma temos que o dngulo BOD, que é o dngulo ao centro relativo ao arco BD (e por isso tem a
mesma amplitude), é uma angulo reto.

Assim, os segmentos [BF| e [DH|, que sao as diagonais do quadrildtero [BDF H] sao perpendiculares e
tém o mesmo comprimento, pelo que o quadrildtero é um quadrado.
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