M.A.C.S. (10.° ano)
Teoria da partilha (divis3o justa)

Exercicios de Provas Nacionais - Propostas de resolu¢do

1. Procedendo a distribui¢ao dos bens, aplicando o método descrito, temos:

Augusto Joaquim
X 32 24
Y 38 51
Z 30 25
Atribuicao temporaria X+Z Y
Total temporario 32430 =62 51
Diferenca X:32-24=8; Y:b1—-38=13; Z:30—25=5
Bem usado no ajuste Z
Designagao A B
Total final de pontos 62 — % x 30 51 + % X 25

Tgualando os dois totais finais e revolvendo a equagao que traduz a partilha equilibrada, vem:

z T x x 30 T X 25
62— — x30=51+— x25 & 62— =51 & 62 —0,3x =51+ 0,252 &
100 100 100 BT ST = oL
11
< 62—-51=0,252x+0,3z & 11 =0,55z < 055 = ° & =20
Assim, a partilha final dos bens pelos dois amigos é:
e O Joaquim (B) recebe o bem Y e mais 20% do bem Z;
e O Augusto recebe o bem X mais 100 — 20 = 80% do bem Z.
Assim, vem que:
O prémio temporariamente destinado ao Joaquim foi o prémio _Y |, sendo o total de pontos dos

prémios temporariamente destinados ao Augusto igual a _ 62 . O prémio a utilizar no ajuste da partilha
é o prémio _Z . Na partilha final dos prémios, o Augusto terd direito a _ 80 desse prémio.

Logo, as correspondéncias corretas sao:

eI D)
e IT — b)



oIII—}C)
e IV — ¢)

Exame — 2023, 1.2 Fase

2. Como o valor global atribuido pela Célia as trés viagens foi 1000+ 1500+ a = 2500+ a, o valor considerado

2
justo é % e como este valor é 1550 euros, temos que o valor atribuido pela Célia a viagem Z, ou
seja, o valor de a, é:
2
%:1550 < 2500+ a =2 x 1550 & a = 3100 — 2500 < a = 600

Assim, de acordo com o método descrito, e com os dados do enunciado, temos que:

Funcionarios Célia Guilherme
Valor Global atribuido 1000 + 1500 + a = 2500 + @ | 1400 + 1000 + 550 = 2950
Valor considerado justo 1550 @ = 1475
Atribuicao das viagens Y +7Z X
Valor recebido 1500+600=2100 1400
Excedente (E) 2100 — 1550 = 550 —
Valor em falta (F) - 1475 — 1400 = 75
Dinheiro restante (E - F) 550 — 75 = 475
Distribuicao do dinheiro restante 4;5 = 2375

Assim, apés a divisao pelo método descrito, o Guilherme recebe a viagem X e 75 4 237,5 = 312,5 euros.

Exame — 2022, 1.2 Fase
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3. Aplicando o método descrito, nas condigoes descritas, vem:

Funcionarios

Dora Elsa Fernando
Bens
Bilhete 40 € 34 € 36 €
Camisola 20 € 22 € 26 €
CD 26 € 34 € 28 €
Percentagem do prémio 50% 30% 20%
Valor global 86 90 90
Porcao justa 86 x % =43 | 90 x % =27 | 90 x % =18
Atribuicao dos bens Bilhete CD Camisola
Valor recebido 40 34 26
Excedente apurado — 34 -27T=7 26 —18 =28
Défice apurado 43 —40=3 — —
Dinheiro em excesso T+8-3=12
Distribuigao do excesso 12 x % =6 | 12 x % =36 | 12 x % =24

Assim, de acordo com as condigoes indicadas, a parte que cada funcionério deve receber, é:

e Dora: Recebe o bilhete e 34 6 = 9 euros
e Elsa: Recebe o CD e paga 7 — 3,6 = 3,4 euros

e Fernando: Recebe a camisola e paga 8 — 2,4 = 5,6 euros

Exame — 2021, Ep. especial
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4. Aplicando o método descrito, vem:

Trabalhadores
Mariana Pedro Tiago

Telemoéveis
A 370 330 290
B 480 500 480
C 230 205 190
Valor global atribuido 1080 1035 960
Valor considerado justo % = 360 % = 345 % =320
Atribuicao dos teleméveis A+C B —
Valor monetério recebido 370 + 230 = 600 500 0
Excedente disponibilizado 600 — 360 = 240 | 500 — 345 = 155 —
Valor em falta recebido — — 320
Montante restante 240+ 155—-320 =175
Divisdo final =25

Assim, de acordo com o método descrito, a parte que cada trabalhador deve receber é:

e Mariana: Recebe os telemdveis A e C e paga e 240 — 25 = 215 euros
e Pedro: Recebe o telemovel B e paga e 155 — 25 = 130 euros
e Tiago: Recebe 320 + 25 = 345 euros

Exame — 2021, 1.* Fase
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5. Como a Elsa valoriza trés vezes mais o bilhete B2 do que qualquer um dos outros bilhetes, e todos os
outros bilhetes valorizados da mesma forma, podemos dividir a valorizacao da Elsa em 8 partes, da seguinte
forma:

Bilhetes Bl1 | B2 | B3| B4 | B5 | B6
Valorizagao da Elsa | 1 3 1 1 1 1

8
Assim, 50% da valorizagao global dos bilhetes, da Elsa, é de 3= 4 partes. Desta forma, analisando cada

uma das opgoes apresentadas, temos:

Bilhetes Bl | B2 | B3 | B4 | B5 | B6 || Total
Valorizagao da Elsa | 1 3 1 1 1 1 8
Opgao A 1 1 1 3
Opcao B 3 1 1 5
Opcao C 1 1 1 1 4
Opcao D 3 1 1 1 6

Resposta: Opgao C
Exame — 2020, 1. Fase

6. Procedendo a distribuicao dos bens, aplicando o método descrito, temos:

Elsa Gaspar
F 19 35
26 5
T 55 60
Atribuicao temporaria M F+T
Total temporario 26 35460 =95
Designagao B A
Bem usado no ajuste T
x x
Total final 26 + Tog = 55 | 95 — Tog = 60

Tgualando os dois totais finais e revolvendo a equagao que traduz a partilha equilibrada, vem:

x x xr X 55 x X 60
2% 4+ —— % 55 = 05— — x 60 < 26 — 95—
100~ 100 © * 100 100

& 26+ 0,550 = 95 — 0,62 <

< 0,552 4+ 0,60 =95—-26 & 1,1bx =69 & ==
Assim, a partilha final dos bens pelos dois amigos é:

e A Elsa recebe a mesa de campismo e mais 60% do tempo de utilizagao da tenda.
e O Gaspar recebe o fogao de campismo e 40% do tempo de utilizagao da tenda.

Assim, num ano com 365 dias, o tempo de utilizagdo da tenda destinado ao Gaspar é de 365 x 0,4 = 146

dias.
Desta forma, no ano em causa, o Gaspar ja tinha usado a tenda na totalidade do tempo que lhe era
destinado, pelo que nao terd direito a usa-la no festival referido.

gmat.absolutamente.net
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7. De acordo com o método descrito, e com os dados do enunciado, temos que:
Sécios A B C
Valor Global atribuido 150 +i1}r)145158 = | 249 +i522+1 120 = | 200 +i526; 145 =
Valor considerado justo % =173 6% =207 % =201
Atribuicao do espago E3 E1l E2
Valor provisério do aluguer 158 249 258
Excedente (E) — 249 — 207 = 42 258 — 201 = 57
Défice (D) 173 — 158 =15 — —
E-D 424+57-15=99-15=84
Parte a descontar 84 _ o9
no valor considerado justo 3
Valor final 173 — 28 = 145 207 —28 =179 201 —28 =173
Assim, temos que a atribuicdo dos espagos e o respetivo valor a pagar é:
e Sécio A - deve pagar 145 € pelo espago E3
e Sécio B - deve pagar 179 € pelo espaco El
e Sécio C - deve pagar 173 € pelo espaco E2
Exame — 2019, 2.* Fase
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8. Aplicando o método descrito, de acordo com a posi¢ao dos marcadores, temos que:

e Percorrendo a linha de caixas, partindo da caixa mais [Cl ] [ 02]
a esquerda, até se encontrar o primeiro marcador,

observamos que a Laura, que colocou esse marcador, | I | I
fica responsavel por todas as caixas a esquerda do

+

mesmo.

e Percorrendo a linha de caixas, novamente da es- @ @ @ @
querda para a direita, até se encontrar o segundo N
marcador de um dos outros dois amigos, observamos U U U U ’
que o Paulo colocou esse marcador, pelo que fica res-
ponséavel pelas caixas compreendidas entre os seus
primeiro e segundo marcadores.

e O amigo que resta, ou seja, a Rita fica responsavel @ C10 .
por todas as caixas situadas a direita do seu segundo U U '

marcador.

e As caixas C3 e C8 serao distribuidas por sorteio.

Laura Paulo Rita

Assim, a distribuicdo das caixas pelos amigos, aplicando o método descrito, é:

e A Laura fica responsavel pelas caixas C1 e C2.
e O Paulo fica responsavel pelas caixas C4, C5, C6 e C7.
e A Rita fica responsavel pelas caixas C9 e C10.

e As caixas C3 e C8 serdo distribuidas por sorteio.

Exame — 2019, 1.2 Fase
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9. Aplicando o método descrito, vem:

Presidente da
Junta de Freguesia A B C
Bem
E 224 182 226
2050 2000 1800
T 4950 5003 6005
Valor global 7224 7185 8031
Valor considerado justo 2408 2395 2677
Atribuicao de bens M — E+T
Valor monetario recebido 2050 0 6231
Excedente disponibilizado — — 3554
Valor em falta recebido 358 2395 —
Montante disponibilizado em excesso 801

Divisao final 267 267 267

Assim, a distribuicao final é:

e Presidente da Junta de Freguesia A:
Recebe o motocultivador e 358 + 267 = 625 euros

e Presidente da Junta de Freguesia B:
Recebe 2395 + 267 = 2662 euros

e Presidente da Junta de Freguesia C:
Recebe a enfardadeira e o trator e paga 3554 — 267 = 3287 euros

Exame — 2018, Ep. especial
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10. Procedendo a partilha dos presentes, aplicando o método descrito, temos:

Mary Paul
C 33 56
D 20 24
P 47 20
Afetacao temporaria P C+D
Total temporario 47 56 + 24 = 80
Designagao B A
Presente usado no ajuste D
Total final AT+ - %20 | 80— —— x 24
100 100

Tgualando os dois totais finais e revolvendo a equagao que traduz o equilibrio, vem:

x x x % 20 x X 24
A7+ 2 20 =80— -2 x 24 < 47 — 80— o AT+ 020 =80 — 0247 <
100~ 100 ° * 100 100 + 02 e
33
©020+020=80—47 & 0Ma =33 & o= = & a=T5

Assim, a partilha final dos presentes é:

e A guia Mary recebe a bandeira de Portugal e 75% da embalagem de doces.
e O guia Paul recebe o CD de fado e 25% da embalagem de doces.

Exame — 2018, 1.2 Fase
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11. Fazendo a distribuicao do prémio pelo trés projetos, segundo o algoritmo apresentado, temos:

Projetos 3 C T
Bens
Computador 350 400 304
Impressora 400 380 168
MaAaquina Fotografica 201 252 302
Valor global 951 1032 774
Valor considerado justo 317 344 258
Atribuicao de bens Impressora | Computador | Méaq. Fotografica
Valor monetario recebido 400 400 302
Excedente pago 83 56 44
Dinheiro sobrante 83+ 56 +44 = 183
Divisao final 61 61 61

gmat.absolutamente.net

Assim, a distribuicao final do prémio pelos trés projetos é:

e O Jornal da Escola recebe a Impressora e paga 83 — 61 = 22 euros
e O Clube da Ciéncia recebe o Computador e ainda 61 — 56 = 5 euros

e 0 Clube de Teatro recebe a Maquina Fotografica e ainda 61 — 44 = 17 euros

Exame — 2017, 2. Fase
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12. Procedendo a partilha dos prémios, aplicando o método descrito, temos:

Elementos da equipa
Constanga Deodato
Prémios
Carro 30 50
Estada 60 35
Scooter 10 15
Atribuicao temporaria Estada Carro + Scooter
Total temporario 60 50 4+ 15 = 65
Designagao B A
Prémio usado no ajuste Scooter
Total final 60+ —— x 10 | 65— —— x 15
otal fina — - —
100 100

Igualando os dois totais finais e revolvendo a equagao que traduz o equilibrio, vem:

xx10 x X 15

60+ ——— % 10 = 65 — —— x 15 <> 60 +

TX O 60+ 0.1z = 65— 0,15
100 100 100 T 108 <

& 0,1z +0,152 =65—60 < 0,252 =5 < z = & 1 =20

5
0,25
Desta forma, o ntimero total de pontos do Deodato é a soma dos pontos atribuidos ao carro e 20% dos
pontos atribuidos a scooter, ou seja: 50 + 15 x 0,8 = 50 + 12 = 62

De forma correspondente, a Constanga ficard com um total de pontos correspondente a soma dos pontos
atribuidos & estada e 80% dos pontos atribuidos & scooter, ou seja: 60 + 10 x 0,2 = 60 + 2 = 62

Ou seja, os dois elementos da equipa ficam ambos com o mesmo nimero de pontos e a partilha final
dos prémios é:

e A Constanga recebe estada e 20% da scooter.

e O Deodato recebe carro e 80% da scooter.

Exame — 2016, Ep. especial
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13. Aplicando o método descrito para determinar como serao distribuidos os tipos de lugares que cada agéncia
pode vender, temos:

Agéncia Extra.
Ago Behind Normal |Up-front XL
legroom
Tipo de lugar
NETVOA (NV) 22 26 6 33 8 5
VOARSEMPRE (VS) 18 21 1 55 1 4
Atribuicao temporaria NV NV NV VS NV NV

Soma temporaria NV: 224-264-64-84-5= 67 pts VS: 55 pts

Agéncia com mais pontos NETVOA (NV)

, — ~ 1,24
1

=6 —
21

26 6
Quocientes —~1,22 1

=1 0o

b _ 1,25

Segunda atribuicao VS

NV NV VS NV NV

Segunda soma NV: 264-6+8+5= 45 pts VS: 184-55="73 pts

Soma com a transferéncia T T
de .’L'% de lugares AGO NV: 67 — m X 22 ptS VS: 55 + — X 18 ptS

Igualando as duas somas e revolvendo a equagao que traduz o equilibrio, vem:

x x x X 22 r X 18
67— — X 22 =554 —— x 18 & 67— — 55 67 — 0,222 = 55 + 0,18
100 ~ tTi0 " T 100 T 228 =00+ 0,18z &

& 67-55=0180+022 & 12=04dr & ;o= & =30

Ou seja, devem ser transferidos 30% dos lugares Ago da agéncia NETVOA para a agéncia VOARSEMPRE,
pelo que os lugares que cada agéncia pode vender sao:

e NETVOA: 70% dos lugares do tipo Ago e todos os lugares dos tipos Behind, Extra-legroom, Up-front
e XL.

e VOARSEMPRE: 30% dos lugares do tipo Ago e todos os lugares do tipo Normal.

Exame — 2015, Ep, especial
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14. Procedendo a partilha dos bens, aplicando o método descrito, temos:

Sécios
David Tomas
Bens
Frota de motos 20 25
Frota de automéveis 45 25
Aviao 35 50
Partilha temporéria Automoveis Motos+Aviao
Total temporario 45 254+50="75
Designacao B A
Bem usado no ajuste Frota de motos
Total final 45+ — %20 | 75— — x 25
oral iha 100 100

Igualando os dois totais finais e revolvendo a equagao que traduz o equilibrio, vem:

20 25
U5+ x20=75— L w95 e 454 LX) gy X

TX2 45+ 022 = 75— 0.25
100 100 100 TR o8 <

& 020 +0250=75—45 < 0452 =30 & 2 =

= x ~ 66,67
025 ~ T

Desta forma, o nimero total de pontos do David é a soma dos pontos atribuidos & frota de automdveis e
66,67% dos pontos atribuidos & frota de motos, ou seja: 45 + 20 x 0,6667 ~ 58,34

De forma correspondente, o Tomés ficar4d com um total de pontos correspondente & soma dos pontos
atribuidos ao aviao e 33,33% dos pontos atribuidos & frota de motos, ou seja: 50 + 25 x 0,3333 ~ 58,33

Ou seja, os dois sécios ficam ambos com o mesmo nimero de pontos e a partilha final dos prémios
é:

e O Diogo recebe a frota de automoéveis e 66,67% da frota de motos.

e O Tomés recebe o avidao e 33,33% da frota de motos.

Exame — 2015, 2.2 Fase
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15. Distribuindo o prémio por cada um dos funcionarios, de acordo com o método descrito, temos:

Funcionarios
Alice Bernardo Camila

Bens
Computador 600 950 750
Tablet 350 300 300
Viagem 850 1000 810
Valor global 1800 2250 1860
Valor considerado justo 600 750 620
Atribuicao de bens Tablet Computador+Viagem —
Valor monetario recebido 350 950 + 1000 = 1950 0
Excedente pago — 1200 —
Valor em falta 600 — 350 = 250 — 620
Dinheiro sobrante 1200 — 250 — 620 = 330
Divisao final 110 110 110

Assim, a distribuicao final do prémio pelos trés funcionarios é:

e A Alice recebe o tablet e ainda 250 + 110 = 360 euros
e O Bernardo recebe o computador e a viagem e paga 1200 — 110 = 1090 euros
e A Camila recebe 620 + 110 = 730 euros

Exame — 2015, 1.* Fase

gmat.absolutamente.net


https://mat.absolutamente.net/joomla/index.php/recursos/fichas-de-trabalho/macs#10-ano

15/18

16. Determinando a partilha dos dois bens, e o valor a receber ou a pagar por cada lista, aplicando o método
descrito, temos:

Lista A B C D
Automével 10000 15000 12500 12 000
Computador 1500 500 2000 2500
Valor global 11500 15500 14500 14500
Numero de votos 1232 1035 613 555
Total de votos 1232 41035 + 613 4 555 = 3435
Percentagem de votos éig? x 100 ~ 36 éggg x 100 =~ 30 3643305 x 100 =~ 18 % x 100 ~ 16
Porgao justa i 5(10:1418 ’ K 50—04251870 - 5(102?; i - 2X3218 ’
Atribuicao de bens — Automdével — Computador
Valor dos bens recebidos 0 15000 0 2500
Valor a pagar o 15000 — 4650 = - 2500 — 2320 =
= 10350 =180
Valor a receber 4140 — 2610 —
Valor em excesso 10350 + 180 — 4140 — 2610 = 3780
Distribuicao do excesso 37i01>i<’>61(§)08 3782 Tlégf 378:0 58(1)040 - 378:0 gOiog

Assim, a partilha dos dois bens, e o valor a receber ou a pagar por cada lista, é:

e Lista A: Recebe 4140 + 1360,8 = 5500,8 euros

Lista B: Recebe o automével e paga 10350 — 1134 = 9216 euros
Lista C: Recebe 2610 + 680,4 = 3290,4 euros

Lista D: Recebe o computador e ainda 604,8 — 180 = 424,8 euros

Exame — 2013, 2.* Fase
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17. Determinando a partilha dos trés bens, aplicando o método descrito, temos:

Manuel José Paulo
Maquina fotografica €140 €120 €180
Televisor €800 €700 €600
Consola de jogos €580 €700 €500
Valor global (€) 1520 1520 1280

Porcao justa (€)

40 _
1520 x 12 = 608

30 _
1520 x 3% = 456

30 _
1280 x 30 =384

Atribuigao de bens Televisor Consola de jogos | Maq. fotografica
Valor dos bens recebidos (€) 800 700 180
Valor a pagar (€) 800 — 608 =192 | 700 — 456 = 244 —

Valor a receber (€) — — 384 — 180 = 204
Valor em excesso (€) 192 + 244 — 204 = 232

232 x 3% — 69,6

232 x 1% =928 | 232x 30 =69,6 -

Distribuicao do excesso (€) 100

Assim, a partilha dos trés bens, e o valor a receber ou a pagar por cada jovem, é:

e Manuel: Recebe o televisor e paga 192 — 92,8 = 99,2 euros
e José: Recebe a consola de jogos e paga 244 — 69,6 = 174,4 euros
e Paulo: Recebe a maquina fotografica e ainda 204 + 69,6 = 273,6 euros

Exame — 2011, 2.2 Fase
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18. Determinando a partilha dos trés bens, aplicando o método descrito, temos:

ANA BERTA CARLA DANIELA
Automdével €15000 €18000 €15 600 €16 500
Terreno €33000 €20 000 €27 000 €30000
Casa €117000 €150 000 €120 000 €180 000
Valor global (€) 165000 188000 162600 226 500
Porgao justa (€) 41250 47000 40 650 56 625
Atribuicao de bens Terreno Automovel — Casa
Valor bens recebidos (€) 33000 18 000 0 180000
Valor a pagar (€) — — — 1802035352%5 -
Valor a receber (€) o 252_8;35(())00 a i Oio 2_918880 - 40650 —
Valor em excesso (€) 123375 — 8250 — 29000 — 40650 = 45475
Distribuigao do excesso (€) | 2247 =11368,75 | 254 =11368,75 | 4547 = 11368,75 | 22475 = 11368,75

Assim, a partilha dos trés bens, e o valor a receber ou a pagar por cada herdeira, é:

e Ana: Recebe o terreno e ainda 8250 + 11 368,75 = 19 618,75 euros

e Berta: Recebe o automovel e ainda 29000 + 11 368,75 = 40 368,75 euros
e Carla: Recebe 40650 4 11 368,75 = 52 018,75 euros
e Berta: Recebe a casa e paga 123375 — 11 368,75 = 112 006,75 euros

19. Determinando o valor, em euros, recebido por cada uma das modalidades, temos:

Exame — 2010, 1. Fase

Modalidade desportiva
TOTAL
Basquetebol | Futebol | Ténis | Golfe | Raguebi
N.° praticantes 186 218 91 45 191 731
Fracao destinada 186 218 91 45 191 B
a cada modalidade 731 731 731 731 731

Assim, a quantia que foi atribuida a cada modalidade, é:

Basquetebol: 3% x 10965 = 2790 euros

Futebol: % x 10965 = 3270 euros
e Ténis: % x 10965 = 1365 euros
Golfe: £ x 10965 = 675 euros

731
e Raguebi: % x 10965 = 2865 euros

Exame — 2009, 2. Fase
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20.

20.1. O valor da heranga para cada um dos herdeiros e o valor que cada um deles considera justo receber,

é:
Herdeiros
Pedro Rita Sofia

Bens
Apartamento €200 000 €210000 €190 000
Terreno €100000 €90 000 €80000

200000 + 100000 = 210000 + 90000 = 190 000 + 80000 =
Valor da heranga (€) — 300000 — 300000 — 270000
Valor considerado justo (€) | 22509 = 100000 | %620 = 100000 | 27220 = 90000

20.2. Determinando a forma como ficou distribuida a heranga pelos trés irmaos, temos:

Herdeiros
Pedro Rita Sofia
Bens
Atribuicao dos bens Terreno Apartamento —
Valor dos bens recebidos (€) 100000 210000 0

Valor a pagar (€) — 210:0301_(1)088802 B

Valor a receber (€) — — 90000

Dinheiro sobrante (€) 110000 — 90000 = 20000

Distribui¢ao do dinheiro (€) | 223% ~ 6666,67 | 229 ~ 6666,67 | 229 ~ 6666,67

Assim, a partilha dos bens, e o valor a receber ou a pagar por cada herdeiro, é:
e Pedro: Recebe o terreno e ainda 6666,67 euros
e Rita: Recebe o apartamento e paga 110000 — 6666,67 = 103 333,33 euros
e Sofia: Recebe 90000 + 6666,67 = 96 666,67 euros

Comparando o valor da heranga que cada um dos herdeiros considerava justo receber e o que efeti-
vamente recebeu, temos:

Herdeiros
Pedro Rita Sofia
Bens
Valor considerado justo (€) 100 000 100 000 90000
Valor recebido (€) 000 1006007 = | 210000 10335033~ |56 7

Desta forma verificamos que todos os os herdeiros receberam mais do que consideraram justo receber,
o que significa que nenhum deles tem razao para reclamar do resultado final da divisao.
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