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Grupo |

¢ As cinco questfes deste grupo sdo de escolha multipla.
¢ Para cada uma delas, sdo indicadas quatro alternativas, das quais sé uma esta correcta.

e Escreva na sua folha de respostas, a letra correspondente a alternativa que seleccionar para
cada questdo.

¢ Se apresentar mais do que uma resposta, a questdo serd anulada, o mesmo acontecendo se
a letra transcrita for ilegivel.

¢ Nao apresente calculos.

1. O Joaquim fara este ano exame em 5 disciplinas. Pode realizar os 5
exames em qualquer uma das duas fases. Na organizacdo do seu
estudo, o Joaquim, decidiu que fard apenas 5 exames — um de cada
uma das disciplinas. Agora esta a decidir em que fase fard cada um dos
exames. Quantas sdo as opcdes possiveis?

(A) °C, (B) °A, (€) 5° (D) 2°

2. Sejam a, b e k nimeros reais (k >1) tais que log, a=Db.

Qual das seguintes expressao é igual a k**°?

(A) a-k® (B) a-k°

(C) b-k® (D) b-k

YSMatematica? Ebselutamerite!
http://mat.absolutamente.net




3. Considere as fungbes f, g e h, todas de dominio R, cujos graficos

estao parcialmente representados na figura seguinte.

Para uma identificacdo mais eficaz note que h(0) > f (0) > g(0).

AN

Qual das seguintes afirmacdes € necessariamente falsa?

\é’

(A) f(x)=h'(x), ou seja, a derivada da funcéo h é a funcéo f

(B) g(x)=f'(x), ou seja, a derivada da fungdo f é a funcéo g
(C) g(x)=h"(x), ou seja, a segunda derivada da fungéo h é a fungéo g
(D) h(x)= f"(x), ou seja, a segunda derivada da fungéo f é a funcéo h

4. Considere a figura ao lado na qual se representa:
e um quarto de circunferéncia de centro em
A, e raios [AB] e [AC]

e AB=2

e « € amedida do angulo «<APC, ae}z,z{
4 2 - P

O ponto P desloca-se sobre o segmento [AB] (fazendo variar o angulo

a ). Qual das seguintes expressdes da a area da zona sombreada em
funcdo de a ?

(A) z-2 (B) rlga-2 (C) 7—2-cosa D) ﬁ_i
g a g« cosa
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5. Seja w=5+3i um nimero complexo e considere que arg(w)e[0,2z].

Qual das seguintes afirmacdes é verdadeira?

T T T
(A) 0<arg(w)<g (B) g<arg(w)<z

T T T T
(9} Z<arg(w)<§ (D) §<arg(w)<5

Grupo Il

Nas questfes deste grupo apresente o0 seu raciocinio de forma clara, indicando todos os calculos
que tiver de efectuar e todas as justificacdes necessarias.

Atencéo: quando nao é apresentada a aproximacgdo que se pede para um resultado, pretende-se
sempre o valor exacto.

1. Numa caixa estdo 28 pecas de xadrez. Sabe-se que todas as 16 pecas
brancas estdo na caixa (8 pedes e as restantes 8) e o total de pedes é
13.

1.1 Qual é a probabilidade de retirar ao acaso uma peca da caixa e
seleccionar uma peca branca que ndo seja um peao (apresente o
resultado sob a forma de fraccao irredutivel)?

1.2 Se através do tacto escolhermos uma peca com a forma de um peéo,
gual é a probabilidade de ela ser preta (apresente o resultado sob a
forma de percentagem arredondado as unidades)?

2. Seja 7=-3+3"i.

. - . z (7
2.1 Sem recorrer a calculadora gréfica, determine —_+CIS(—EJ
2/3cis () 6
e apresente o resultado na forma trigonométrica.

2.2 Considere um triangulo equilatero a[OPQ]

cuja medida dos lados € 10 e cujo vértice

O coincide com a origem, o lado [OP]

pertence ao semi-eixo horizontal positivo

eQ esta no primeiro quadrante. __ P
] 5

Averigle se o afixo do numero complexo

zx(—-2i) esta sobre o lado [OQ] do triangulo.
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3. Considere a figura ao lado, na qual se E/\D
representa uma semicircunferéncia de
centro em A e de raio 1. a designa o

B A.A\w c

angulo «<CAD e ae}o,%{.

O ponto D move-se sobre a semicircunferéncia e o ponto E acompanha

esse movimento de forma que os segmentos [ED] e [BC] sédo sempre

paralelos.

3.1 Mostre que a area do trapézio [CBED] é dada pela expresséo
A(a)=sen(a)+sen(a)-cos(a). (sugestdo: considere o triangulo
rectangulo [ APD] com P sobre o segmento [AC]).

3.2 Calcule lim A(a) e interprete geometricamente o valor obtido.

a—>—
2
3.3 Recorrendo ao teorema de Bolzano-Cauchy prove que existe um

A . T T 2
angulo g maior que 5 € menor que 7 para o qual a area do

trapézio [CBED] é 1.

Questbdes Cotacbes

Cada reSPOSta COMECIA......ccuurrerrrreesiereeiieeesieeeseaeeesneeeanes 13
Cada resposta errada, anulada ou néo respondida.............. 0
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Comprimento de um arco de
circunferéncia

ar ((1 — amplitude, em radianos, do
dngulo ao centro; T — }'af'o)

Areas de figuras planas

Diagonal maior x Diagenal menar
Y
2

Losango:

Base maior + Base menor

5 x Altura

Trapézio:
Poligono regular: Semiperimetro x Apotema

2
Sector circular: -1~ (a — amplitude,

em radianos, do dngulo ao centro; 1 — f'ar'o)

Areas de superficies

Area lateral de um cone: Trg
(r — raio da base; g — geratriz)

Area de uma superficie esférica: 47 2
(r — raio)

Volumes

Piramide: % % Area da base = Altura

Cone: % x Area da base x Altura

Esfera: < 7 7° (r — raio)
Trigonometria

sen({a+b6)=sena.cosb-+senb.cosa

cos{a+b)=cosa.cosb—sena.senb

Complexos

(pcis8) = pcis(nb)

Vpcisf = v/p cis T2ET pct0..n—1}

pcis Yp cis o

Formulario

Progressoes

Soma dos 7 primeiros termos de uma

Prog. Aritmética: % X n
e 1—pr"
Prog. Geométrica:  uy X N
Regras de derivagio
(u+v) =u <+
(uv) =u . v+u.v
f_ou.v—u.v
(T) - PE
(W) =n.u" o (neR)
(senu) = u'.cosu
(cosu) = —u'.senu
f f_ '
(tgu) cos i
(e*) = u'. e
{(a*) = u'.a*. Ina (a e RT\ {1}
(nu)' = -~
( log.; u::"’ = ﬁ (a € RT {l}l
Limites notaveis
lim =25 =1
z—0 x
lim £ =1
r—0
In(z+1) ;
lim H[I‘ =1
r—0
: In x
lim =0
r—+oc T
lim £ =+ (peR)
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